Udowodnimy kilka ewidentnych bzdur, na przyktad istnienie okregu o dwoéch srodkach
czy réwnosé 90° = 110°. Zachecam Czytelnikéw do samodzielnego odszukania bltedéw
w tych dowodach przed lektura zamieszczonych na koncu wyjasnien.
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'U 58 1. Istnieje okrag o dwoch srodkach.

D) D. Rozwazmy dwie nieréwnolegte proste k i [ oraz punkt A poza nimi (rys. 1). Punkty
B i C to rzuty punktu A odpowiednio na proste k i [. Proste te nie sg réwnolegtle, stad
odcinki AB i AC tez nie sa, wigc powstaje trojkat ABC.

Okrag opisany na tréjkacie ABC przecina proste k i [ odpowiednio w punktach

D i E. Wtedy <xABD = 90°, wigc odcinek AD jest $rednicg tego okregu, a srodek AD
— $rodkiem okregu. Analogicznie X ACE = 90°, wiec odcinek AFE tez jest $rednicg,
okregu, a srodek AE — drugim srodkiem okregu. [J

2. Istnieje trojkat o dwoch katach prostych.

D. Rozwazmy przecinajace si¢ okregi I i I (rys. 2). Niech A bedzie jednym z ich
wspélnych punktéw oraz niech AB i AC beda srednicami odpowiednio I'1 i I'>. Prosta
BC przecina okregi I'1 i > odpowiednio w punktach D i E.

W tréjkacie ADE kat ADE jest prosty jako wpisany w okrag I, oparty
na srednicy AB. Analogicznie kat AED jest drugim katem prostym w tym tréjkacie. [

3. Kazdy trojkat jest rownoboczny.

D. Przypusémy, ze AB # AC w pewnym trojkacie ABC (rys. 3). Dwusieczna

kata BAC nie jest wtedy wysokoscia tego tréjkata, wiec przecina symetralng boku BC
w pewnym punkcie S. Punkty X, Y, Z to rzuty punktu S odpowiednio na proste
BC,AC, AB.

Wéwezas AASZ = AASY (bo maja réwne katy i wspolny bok AS), stad AZ = AY
oraz SZ = SY. Ponadto S lezy na symetralnej odcinka BC, wiec SB = SC.

7 ostatnich dwéch rownosci wynika, ze trojkaty prostokatne SBZ i SCY tez sa
przystajace, wiec BZ = CY. Zatem AB = AZ — BZ = AY — CY = AC, sprzecznie
z zalozeniem. [J

4. 90° = 110°.

D. Rozwazmy prostokat ABCD (rys. 4). Punkt F, na zewnatrz tego prostokata,
spelia warunki BE = BC oraz <CBE = 20°. Symetralne odcinkéw AB i DE
przecinaja si¢ w punkcie F'. Wéwcezas FFA = F B oraz F'D = FE. Ponadto z zalozenia
AD = BC = BE. Wobec powyzszego trojkaty FAD i FBE sa przystajace, a stad
XFAD = XFBE.

Tréjkat FAB jest rownoramienny (FA = FB), zatem <FAB = <FBA.

Podsumowujac, mamy 90° = X BAD = XFAD — XFAB = <FBE — <FBA =
g = YABE = $ABC + <CBE = 90° + 20° = 110°. O

e Rozwigzania

R1. Rozwazany okrag przechodzi przez punkt przecigcia prostych k i [. Pokrywaja sie
punkty D i E, wiec réwniez srednice AD i AE, a takze ich srodki. O

Rys. 3 R2. Punkty D i E pokrywaja sie¢ (i znajduja si¢ w punkcie przeciecia okregéw I i I,
réznym od A). Tréjkat ADE jest wiec zdegenerowany do odcinka. O

D__ a2 c R3. Punkt S jest srodkiem tego tuku BC' okregu opisanego na trojkacie ABC),
I ---_E do ktérego nie nalezy punkt A, bo érodek ten lezy i na dwusiecznej kata BAC,
i na symetralnej boku BC. Czworokat ABSC' jest wigc wpisany w okrag, stad
L LABS + £ ACS = 180°. Jesli oba te katy sa proste, to AABS = AACS, czyli
AB = AC. Zatem jeden z katéw ABS, ACS jest ostry, a drugi rozwarty. Przyjmijmy,
/R/ ze kat AC'S jest ostry. Wéwcezas punkt Y nalezy do boku AC, a punkt Z lezy poza
odcinkiem AB. Stad AB = AZ — BZ, ale AC = AY + CY. O

RA4. Symetralna boku AB jest jednocze$nie symetralna boku C'D. Punkt F'| jako
punkt przeciecia symetralnych odcinkow CD i DE, jest srodkiem okregu opisanego
na tréjkacie CDE, wigc lezy takze na symetralnej odcinka C'E. Lezy na niej réwniez
punkt B. Oznacza to, ze tréjkat F'BE nie wyglada tak, jak na rysunku 4 — punkt F
lezy po przeciwnej stronie prostej F'B. Wobec tego kat FBE w tym tréjkacie nie jest
Rys. 4 suma katéw FBA i ABE, tylko jej dopelnieniem do 360°. OJ
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