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@ Poprzedni deltoid poswiecony byl osiom potegowym, miedzy innymi twierdzeniu,
40 ktore w skrocie brzmi tak: osie potegowe trzech okregow przecinajg sie w jednym
'U punkcie. Ciekawym jego zastosowaniem jest dowdd twierdzenia Brianchona.

Twierdzenie Brianchona. Szesciokqgt ABCDEF jest opisany na okregu.
Wowezas przekgine AD, BE i C'F przecinajg sie w jednym punkcie.

Dowadd. Oznaczmy okrag przez I, a jego punkty stycznosci do bokéw szesciokata
jak na rysunku 1. Ustalmy pewng dlugo$é d. Niech punkt K’ lezy na poélprostej
AK™ tak, by AK' = AK + d; stad KK' = d. Analogicznie zdefiniujmy punkty
L',M' N QR odpowiednio na p6lprostych CL—, CM— , EN—, EQ—, AR
(mozna wybraé d tak, by K' # N', L' #Q', M' # R').

Istnieje okrag I styczny do prostych C'L, EQ odpowiednio

w punktach L', Q" — jest on obrazem I" w jednokladnoéci wzgledem
punktu przeciecia prostych CL, EQ lub przesunieciem I" o d,
jesli proste te sa réwnolegle. Analogicznie istnieje okrag I
styczny do prostych CM, AR w punktach M’, R’ oraz I3, styczny
do AK,EN w K',N'.

Poniewaz CL = CM oraz LL' = MM’ = d, wigc Pot(C, ) = CL”? =

= (CL+LL")? = (CM + MM')? = CM"? = Pot(C, I';). Podobnie poniewaz

FQ = FR oraz QQ' = RR' = d, otrzymujemy Pot(F, I'}) = Pot(F, I;). Prosta
C'F jest wiec osia potegowa okregow I i I's. Analogicznie prosta AD jest osig
potegowa [ i I'5 oraz BE jest osia potegowa I i I's. Wobec tego proste AD, BE
i C'F, jako osie potegowe trzech okregdéw, przecinaja sic w jednym punkcie. O

K/

Uwaga. Twierdzenie Brianchona jest tez prawdziwe dla sze$ciokatow
zdegenerowanych, a takze — ogélniej — dla sze$ciokatéw opisanych na elipsach.

1. Okrag wpisany w czworokat ABC D jest styczny do bokéw AB, BC,CD,DA
odpowiednio w punktach K, L, M, N (rys. 2). Udowodnij, Ze proste

AC,BD, KM, LN przecinaja sie¢ w jednym punkcie.

2. Okrag wpisany w trojkat ABC jest styczny do bokéw AB, BC,C' A
odpowiednio w punktach K, L, M. Wykaz, ze proste AL, BM,CK przecinaja
sie w jednym punkcie.

3. Trapez ABCD jest opisany na okregu o $rodku O i promieniu 1.
Przekatne tego trapezu przecinaja si¢ w punkcie X, przy czym XO = t.
Wyznacz stosunek AB : C'D dlugosci podstaw tego trapezu, jesli AB > CD.

4. Okrag wpisany w romb ABCD jest styczny do boku AB w punkcie K.
Styczna do tego okregu przecina boki BC'i C'D odpowiednio w punktach S i T
Wykaz, ze AT || KS.

Rozwiazania niektérych zadan

R1. Z twierdzenia Brianchona dla zdegenerowanego szeéciokata AK BCM D,
proste AC, BD i KM przecinaja sie w jednym punkcie. Z kolei z twierdzenia
Brianchona dla zdegenerowanego szesciokata ABLC DN wynika, ze przez punkt
przeciecia prostych AC, BD przechodzi takze prosta LN, co konczy dowdd. O

R3. Oznaczmy przez K, L odpowiednio punkty stycznosci podstaw AB,CD
7z okregiem (rys. 3). Wtedy KL | AB oraz KL przechodzi przez punkt O.

7 twierdzenia Brianchona dla czworokata, K L przechodzi tez przez punkt X.
Tréjkaty ABX 1 CDX sa podobne, wiec XK > XL oraz

AB:CD=XK:XL=(1+t):(1-1).0

RA4. 7 twierdzenia Brianchona dla zdegenerowanego sze$ciokata AK BST D,
proste AS, KT, BD przecinaja sie w jednym punkcie X (rys. 4). Z twierdzenia
Talesa poniewaz AD || BS oraz DT || AB, wiec AX/XS=DX/XB=TX/XK.
Stad i z twierdzenia odwrotnego do twierdzenia Talesa mamy AT || K.S. O
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