Klub 44

VE1-44

Termin nadsylania rozwigzan: 30 VI 2016

Czoltéwka ligi zadaniowej Klub 44 M
po uwzglednieniu ocen rozwigzan zadan
705 (WT =1,87) i 706 (WT = 2,26)
z numeru 9/2015

Pawel Najman Krakéw 42,85
Jerzy Cisto Wroctaw 39,13
Grzegorz Karpowicz ~ Wroctaw 38,86
Jedrzej Garnek Poznan 37,64
Janusz Fiett Warszawa 36,20
Stanistaw Bednarek 1.6dz 35,50
Franciszek S. Sikorski Warszawa 33,77
Pawetl Kubit Krakéw 32,98

Czotéwka ligi zadaniowej Klub 44 F
po uwzglednieniu ocen rozwigzan zadan
602 (WT = 1,78), 603 (WT = 3,28),
604 (WT = 1,5) i 605 (WT = 2,2)

z numeréw 9-10/2015

Tomasz Wietecha Tarnéw 38,40
Tomasz Rudny Warszawa 37,68
Michal Kozlik Gliwice 30,96
Marian Lupiezowiec  Gliwice 30,42
Jacek Konieczny Poznan 27,92
Ryszard Wozniak Krakéw 22,51
Bogustaw Mikielewicz Brodnica 22,22
Jan Zambrzycki Bialystok 16,22
Krzysztof Magiera FLosiéw 15,90
Karol Lukanowski Niemcz 11,97

Zadania z matematyki nr 719, 720
Redaguje Marcin E. KUCZMA

719. Czternascioro ludzi prezentowalto swoje umiejetnoséci w serii wystepéw;

w pojedynczym wystepie mogta uczestniczyé dowolna liczba oséb. Bylo to
siedem par malzenskich — ale malzonkowie nigdy nie wystapili razem. Za to
kazda inna para oséb (dowolnej plci) uczestniczyla jednoczesnie w dokladnie
jednym wystepie. Wiadomo ponadto, ze pewna osoba uczestniczyta w dokladnie
dwdch wystepach. Jaka jest minimalna liczba wystepow, przy ktérej te warunki
mogty by¢ spetnione?

720. Dla ustalonej liczby naturalnej n > 1 znalez¢ najmniejsza liczbe

rzeczywista s taka, ze dla kazdej liczby rzeczywistej x spelniona jest nieréwnosé
(z — 1) + (z+ 1) < 2(2® + 5)™.

Zadanie 720 (inspirowane zadaniami 194 i 702) zaproponowal pan Jerzy Cislo

z Wroclawia.

Rozwigzania zadan z numeru 12/2015

Przypominamy tres¢ zadan:
711. Czy istnieje nieskonczony ciag i, z2,x3,... o wyrazach catkowitych dodatnich, w ktérym
kazda dodatnia liczba calkowita wystepuje jednokrotnie, przy czym dla kazdego n suma
z1 + ...+ z, jest podzielna przez n?
712. Liczby rzeczywiste a, b spelniajg réwnania:
3 5 02 3 a2

a” —3a” +5a—17=0, b” —3b" +5b+ 11 =0.

Obliczyé warto$é sumy a + b.

711. Istnieja takie ciagi. Jedna z mozliwych konstrukcji:

Przyjmujemy x; = 1. Bedziemy przedtuzaé zdefiniowany odcinek ciggu,
dotaczajac po dwa wyrazy.

Ustalmy liczbe parzysta n > 2 i przyjmijmy, ze wyrazy xi,...,T,—1 53 juz
okreslone. Najmniejsza dodatnia liczba catkowita, rézna od x1,...,x,—1, bedzie
wyrazem T,y (to gwarantuje, ze w budowanym ciagu znajda sie wszystkie
liczby catkowite dodatnie).

Okreslamy wyraz x,, wzorem
Tp =kpn(n+1)+nxpi1 — (k1 4+ ...+ Tp_1),

gdzie k,, jest liczba calkowita tak dobrana, by uzyskana liczba x,, byla dodatnia
oraz rézna od liczb x1, ..., x,_1 i vézna od x,11 (powstajacy ciag bedzie wiec
mial wszystkie wyrazy rézne). Przy tym

1+ .ot Tp1 @y = n(knn + kn + Tonga),
1+ .ot Tyt T =nlkan+ by + 2pg1) e = (n+ 1) (knn + zpa1).

Wymagane warunki podzielnosci sa spetnione. Indukcyjnie powstaje ciag
nieskonczony (z,), jakiego szukamy.

712. Zapiszmy liczby a, b jako a =1+ z, b = 1 + y. Wwczas
a® —3a® +5a =% +2x+3, b —3b> +5b=19>+2y+3,
a zadane rOwnania przybieraja postaé
23420 =14, P +2y=-14
Po dodaniu stronami:
(x+y)(z? —zy+y* +2)=0.

Czynnik w drugim nawiasie jest liczba dodatnia, wobec czego x + y = 0. To daje
odpowiedz: a +b = 2.
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