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Czoléwka ligi zadaniowej Klub 44 F
po uwzglednieniu ocen rozwigzan zadan
752 (WT = 2,03), 753 (WT=2,73)

z numeru 2/2023

Jan Zambrzycki Bialystok 4-444-3,03
Tomasz Rudny Poznan 43,41
Marian Lupiezowiec Gliwice 2-38,81
Jacek Konieczny Poznan 36,51

Tomasz Wietecha Tarnéw 16-23,66
Ryszard Baniewicz Wtioctawek 1-20,97
Konrad Kapcia Poznan 2-20,00
Andrzej Nowogrodzki Chocianéw 3-19,70

Regulamin Ligi znajduje si¢ na naszej
stronie: https://deltami.edu.pl/delta/
redakcja/regulamin_klubu_44/

Klub 44 M
1-44

Czotéwka ligi zadaniowej Klub 44 M
po uwzglednieniu ocen rozwigzan zadan
851 (WT =2,97)i852 (WT =1,17)
z numeru 12/2022

Redaguje Elzbieta ZAWISTOWSKA

Rozwigzania zadan z numeru 3/2023
Przypominamy tresé¢ zadan:

754. Okladki kondensatora ptaskiego o pojemnosci C natadowano do potencjaléw ¢ i (—¢)
wzgledem ziemi. Kazda z okladek tworzy z ziemiag kondensator o pojemnosci Cy. Znalezé stosunek
natezen pola elektrycznego miedzy oktadkami kondensatora o pojemnosci C' na poczatku i po
uziemieniu jednej z oktadek.

755. Zamkniete naczynie catkowicie wypelnione jest woda. Tuz nad dnem naczynia znajduje sie
pecherzyk powietrza. Jak zmieni si¢ ci$nienie na poziomie dna, gdy pecherzyk wyplynie?

754. Uklad réwnowazny do opisanego w zadaniu przedstawia rysunek 1.
Kondensator o pojemnosci C' natadowany jest tadunkiem ¢ = 2¢C, tadunki na
oktadkach kondensatoréw o pojemnosciach C; wynosza g1 = ¢C;. Caltkowity
tadunek na lewej ptytce jest réwny

(1) Q=q+q=02C+C)e.
Po uziemieniu prawej ptytki réwnowazny uktad przedstawia rysunek 2. Ladunek
na okladkach kondensatora C wynosi ¢’ = p1C, przez o1 oznaczyliSmy potencjal

nieuziemionej oktadki. Ladunek kondensatora o pojemnosci C; wynosi ¢ = ¢1C1,
a catkowity tadunek lewej plytki to

(2) Q=d¢d+d=0(C+C1)=0Q.
Uwzgledniajac (1), otrzymujemy
C+0C; -
Natezenie pola elektrycznego miedzy oktadkami kondensatora jest ilorazem
napiecia i odlegltosci miedzy nimi, zatem szukany stosunek tych natezen wynosi
E 20 2(C+0C)

E1 ©®1 2C + Cl '

755. W stanie poczatkowym ciSnienie powietrza w pecherzyku jest takie samo,
jak cisnienie wody nad dnem naczynia. Réznica ci$nien miedzy dnem naczynia
a géra wynosi Ap = ogh, gdzie o to gestos¢ wody, h — wysoko$é naczynia. Podczas
wznoszenia sie pecherzyka jego objetosé nie zmienia sie, bo ciecz jest praktycznie
niescidliwa, nie zmienia sie wiec réwniez ciSnienie powietrza w pecherzyku. Gdy
pecherzyk znajduje sie u gory naczynia, to ciSnienie wody pod pokrywa réwne
jest ci$nieniu na dnie w potozeniu poczatkowym, zatem ci$nienie na dole wzrosto
o wielko$é Ap.
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Redaguje Marcin E. KUCZMA

Rozwigzania zadan z numeru 3/2023
Przypominamy tresé¢ zadan:

857. Znalezé wszystkie pary dodatnich liczb catkowitych z,y, dla ktérych liczby z? — 4y oraz
y? — 4z sg kwadratami liczb catkowitych.

858. W przestrzeni znajduje si¢ tréjkat rownoboczny ABC o boku dlugoéci 1 oraz odcinek DE
diugoséci 1, majacy punkt wspdlny z tréjkatem ABC. Udowodnié, ze pewien z punktéw A, B,C, D, E
jest w odleglosci nie wiekszej niz 1 od czterech pozostalych.

857. Szukamy rozwiazan ukladu réwnan
(1) 2 =a® + 4y, v =b% + da

Norbert Porwol Essen 40,25
Pawel Najman Krakéw 39,93 w liczbach catkowitych x,y > 1, a,b > 0. Widaé, ze liczby =, a musza mieé
Radostaw Kujawa ~ Wroclaw 39,13 jodnakowa parzystosé (tak samo liczby y, b).
Adam Woryna Ruda SI. 38,27
lsvg(;rx;?n}gfausfemki Warszawa gggg Z2uwag21 na symegri(g Wystarc'zy rozwazy¢ sytuacje, gdy = > y. Wowczas
Piotr Kumor Olsztyn 30,62 7 =a"+ 4y <a”+ 43:7 Cth
(2) 2? —4x —a* 0.
Pierwsze réwnanie (1) pokazuje, ze 22 > a® + 4, co parzystosci co a; zatem x = a + 2. Uklad réwnan (1)
w polaczeniu z nieréwnodcia kwadratowa (2) daje wymusza réwnosci
dwustronne oszacowanie: y=a+1oraz (a+ 1)2 =2+ 4(a+2).
(3) var+4<e <2+ Va?+4. Te ostatnia przepisujemy w postaci (a — 1)? = b + 8,
Nietrudno sprawdzié¢, ze liczba a + 2 lezy w przedziale czyli
[Va? +4, 2+ Va? + 4] (dlugosci 2). Gdy a > 1, jest (@a—1-b)(a=1+0b)=8,
to jedyna w tym przedziale liczba catkowita tej samej z jedynym rozwiazaniem (w liczbach naturalnych)
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