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Komentarz do zadania 825
Uczestnicy ubieglorocznej Olimpiady Matematycznej niechybnie zauwazyli, ze
zadanie 825 niewiele odbiega od zadania 9 z pierwszego etapu tamtej olimpiady.

Jego tresé:

Niech n > 2 bedzie liczbg catkowita. Dane sg liczby rzeczywiste a;;, gdzie

1< < j < n, przy czym dla dowolnych xy, ..., 2, € {—1,1} zachodzi warunek
Z Qi T;Tj € {—1, 1}.
1<i<j<n

Wyznaczyé, w zaleznosci od n, najwieksza mozliwg liczbe takich par 4, j, ze
ai; # 0 oraz i < j.

W istocie, jest to (prawie) to samo zadanie; traktujac liczby 1,...,n jako
wierzcholki grafu wazonego, z wagami a,; (dla krawedzi ij) oraz ignorujac
krawedzie o wadze zerowej, dostajemy graf G z ligowego zadania 825.

Drobne réznice: tam chodzito o maksymalna liczbe krawedzi (o wadze
niezerowej); tu — o iloczyn tych wag; wszelako w obu zadaniach tak naprawde
trzeba bytlo zidentyfikowaé¢ postaé wszystkich takich grafow (przy czym
przypadki n = 1,2, 3 nie byly w zadaniu OM wykluczone).

Ponadto, analogia bylaby pelna, gdyby w zadaniu 825 zalozenie o jednokrotnym
lub dwukrotnym mignieciu zostalo rozszerzone na serie mignie¢ dowolnej
krotnodci; w tym sensie zadanie ligowe jest pewnym wzmocnieniem zadania
olimpijskiego — ale bardzo nieznacznym.

Bylem przed rokiem jednym ze sprawdzajacych rozwigzania zadania OM-72-1-9
w okregu warszawskim. Uderzylo mnie, ze na blisko setke przystanych prac
jedynie w kilku pojawit sie pomyst interpretacji w jezyku grafow. Przy

tym w zadnym z nich nie spotkalem rozumowania w stylu podobnym do
proponowanego tu rozwiazania zadania 825. Dlatego zdecydowalem sie na uzycie
tego zadania w naszej lidze (wzmiankowane drobne roznice formalnie rozrézniaja
te zadania).

Marcin KUCZMA (redaktor Ligi Zadaniowej)



